“DUE NUOVI TEOREMI SUI SISTEMI LINEARI DI
QUADRICIHLE A JACOBIANA IDENTICAMENTE NULLA”

per

LANDO DEGOLI

RIASSUNTO.

Si dimostrano alcune condizioni necessarie e sufficienti affinché un sistema
di quadriche dell’ S; proiettivo sia a Jacobiana identicamente nulla, mediante
duc teoremi A ¢ B.

Il primo teorema si applica nel caso in cui il sistema lineare sia privo di
sistemi subordinati cssenziali, il secondo teorema si applica quando il sistema
lineare possiede dei sistemi subordinati essenziali.

1. 1l problema di determinare i sistemi lincari di quadriche si S; di dimensione
d 2 r a Jacobiana identicamente nulla di caratteristica <r ¢ stato affrontato per
la prima volta da Bonferroni[1] il quale ha determinato tutti i sistemi suddetti
dell’ S;.

SucccssivumcnlcMuracchini'[.?] ha determinato quasi tutti i sistemi analoghi
dell’ S,.

Degoli [4] si ¢ in seguito occupato dei sistemi dell’ Ss.

In questo articolo dimostreremo alcuni 1coremi relativi ai sistemi lineari di
quadriche dell’ Sr di dimensione qualsiasi a Jacobiana identicamente nulla.

Per evitare lungaggini chiameremo sistemi di dimensione d e caratteristica
m i sistemi lineari di quadriche di dimensione d a Jacobiana di caratteristica m
e li indicheremo col simbolo abbreviato : Lg/m.

Nello spazio lineare S, riferito a coordinate proiettive omogenee x; (i =0,
1,2,...,r)siassumano d -+ 1 quadriche linearmente indipendenti:

1-0:0, f1=0’ [2=0”fd=0 (1)
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con:

fg =2 aflk Xj Xk-
ik
Un sistema Ly di dimensione d risulta espresso dalla equazione:
Z Nfj=0 2)
Supponiamo che la matrice Jacobiana a r + 1 righe e d colonne:
i=01,2...,d 3)
s=20,1,2,...,r

abbia caratteristicar -h<<d - (h=0).

o |

0 Xg!

F’ noto che in gencrale la matrice Jacobiana uguagliata a zero rappresenta il
lwogo geometrico dei punti di Sy coniugati tra loro rispetto a tutte le quadriche
del sistema.

Quando la Jacobiana € identicamente nulla, cioé nulla in tutti i puntidi S,
allora Pintero S; é luogo di punti coniugati.

Se la caratteristica della Jacobiana é r < d un punto genérico di S; é coniuga-
to con un solo punto, se la caralteristicaér h (h >0, r-- h <d) un punto ge-
nerico di S; ¢ coniugato con un Sy,

Ovviamente la caratteristica m di un sistema Lgjm non & mai superiore ad
r + 1 ¢ mai inferiore a 2 percid cviteremo spesso di porre la condizione:
2<m<r+1.

Se avviene che m <r + 1 ed m < d allora m + 1 quadriche lincarmente in-
dipendenti del sistema sono anche funzionalmente dipendenti cioé ciascuna di
esse & funzione non lineare delle altre.

Un sistema L4}, possicde sempre dei sistemi subordinati Lg/. che non im-
pongono alle quadriche in essi contenute di essere funzionalmente dipendenti.
Diremo banali detti sistemi in cui si ha:

m I<g<d | , c¢=m
Invece non € detto che Lajm possicda sempre sistemi subordinati Ly ¢ con:

2<g<d 1 , 2<c¢<m -1 , c¢<g
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Questi, quando esistono, impongono a ¢ + 1 quadriche linearmente indipen-
denti comunque scelte entro Ly di essere funzionalmente dipendenti. Tali siste-
mi saranno detti essenziali.

Esiste il TEOREMA A:

Condizione necessaria e sufficiente affinché un sistema lineare di quadriche
Lq di Sy, privo di sistemi subordinati essenziali, sia a Jacobiana identicamente
nulla di cararteristica r - k < d (k > 0), é che le quadriche del sistema che pas-
sano per un punto generico di S; abbiano in comune un Sy, .

Supponiamo innanzitutto d 2 r ¢ dimostriamo il caso particolare:

Se il sistema L.q/; (d 2 1) é a Jacobiana identicamente nulla di caratteristica
r, le quadriche del sistema che passano per un punto hanno in comune una retta.

Se la Jacobiana ¢ identicamente nulla di caratteristica r cid significa che tutti
i determinanti della matrice (3) d’ordine r + 1 sono identicamenti nulli. Ricor-
dando che & d 2 r, consideriamo il determinante individuato da r + 1 quadriche
qualsiasi. Potremo scegliere, senza nuocere alla generalita, le prime r + 1 quadri-
che de] sistema:

fo, fi, fa ool I

e si avri:
af, 9 f, of;
2 e o ™
0 f, o f, o f;
ax, ax a_x,-
o f, of, o f;
TP s Tx

[ minori di ordine r estraiti da qualsiasi matrice formata con r colonne del
determinante D non sono mai tutti nulli, altrimenti esisterebbe entro Lq ; il sis-
tema subordinato essenziale Li.j/r-1 contro I'ipotesi. I’ dunque necessario che
uno almeno di questi minori sia diverso da zero.

Possiamo supporre che sia il minore ottenuto climinando da D Pultima riga
¢ P'ultima colonna; lo indicheremo con A,.

Prendiamo in considerazione la matrice estratta da D formata con le prime
r righe ed indichiamo con:



128 Lando Degoli

An, A], Az, c ey Al’-l

i minori d’vrdine r che si ottengono sostituendo alla prima, seconda, ect. colonna
di A; Tultima colonna della matrice.

Uno solo di questi determinanti pud cssere nullo, perché se due lo fossero,
per un teorema di Kronecker [6] sarcbbero tutti nulli compreso Ay il che & im-
possibile.

Poiché il determinante D ¢ identicamente nullo le r + 1 quadriche sono fun-
zionalmente dipendenti. Si avrd, scegliendo come quadrica generica, ad esempio,
f;:

fl'=l;(f0$fl:f2a-"7rl'-l) (5)

Questa relazione vale naturalmente comunque si scelgano le r + 1 quadriche
lin. ind. in seno ad Ly. Ma non ¢ mai possibile che gruppi di quadriche lin. ind.
di Lg in numero <r + 1 siano funzionalmente dipendenti altrimenti esisterebbe-
ro entro Ly dei sistemi subordinati essenziali contro I'ipotesi. Quindi una egua-
glianza analoga alla (5) ¢ impossibile con un numero di quadriche lin. ind.
<r+1

Derivando la (5) si ottiene:

-1 9F afy 9f
r . Lo T k=01,2...,t-1) (6)
=0 8f; dxx OxXg

T

i

sistema di primo grado da cui si ricavano agevolmente le derivate parziali di F. Si
ha:

oF A ]
—=—-— (i=0,1,2,...,1 1) @)
f‘i Ay
Consideriamo un punto x di S; di coordinate: X¢, X, . . ., X; € sia X’ di
coordinate Xy, X}, . . ., X; il suo coniugato rispetto a tutte le quadriche del sis-
tema.

La retta che unisce i due punti é data da:
yl=t|Xi+t2x{ (l=0, l, 2,...,r) (8)

Sostituendo la (8) in tutte le quadriche, si ottiene per la quadrica generica
fm:
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fm ) = fm )t} +{m () 3 (n=0,1,2,...,71)

€)

perche i termini 2 a},lﬁ - Xj Xk sono nulli essendo coniugati i punti x ed x’.

Sostituendo le (9) nelle (5) e quindi detivando rispetto a t, e t, si ha:

o _ rpr BT af;

?t, s=o df; ot

afr  r-1 BF afy

z
at, s=o0 0f, Oty

Derivando le (9) si ha:

3 fm \
: =2t fn (x
ot 1 fm (%)
(m=012,...
0 {m
——=21,ih
atz 2 m( )
Sostituendo nelle (10):
1() fil al: f )
X) = .
) s=0 a fg s (x
f(") Ii:l oF p ,
X )= 2o a_f? s (X7)

¢ infine per la (7):
r ~
Z Aifi(x) =0
i=o

i
L Afi(X)=0
1=0 .

{2 (11) sono delle identita rispetto alle t; e t,.

(10)

(11

Perché queste duc identitd coesistano.occorre e basta che sia:
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fm (x) =cfp X) (m=0,1,2,...,1)

con c costante non nulla.

Infatti nelle (11) le variabili t, ¢ t, compaiono soltanto nei determinanti:
Ao, A1, . .., Aty Ar che risultano anche funzioni omogenee dello stesso grado
in t; e 1, ed inoltre sappiamo che uno solo ¢ al massimo nullo.

Al rapporto t,/t, si possono dare infiniti valori a piacere ed in particolare,
si possono fissare 1 valori in corrispondenza dei quali ciascuna delle (11) da ori-
gine ad un sistema algebrico di primo grado ad r equazioni ed r incognite.

Queste ultime in entrambi i sistemi risultano gli r rapporti delle fy (x) od
fk (x) rispetto ad una qualunque di esse, ad esempio rispetto ad f; (x) od f; (x).

Si tratta cio¢ rispettivament deij rapporti:

@) . H@HE) (k=01,2,...,t 1) (12)

Poiché i coefficienti ed i termini noti di queste equazioni sono sempre gli
stessi Ag, Ay, ..., Ay, A in entrambi i sistemi, le due soluzioni che si otten-
gono saranno le stesse. Si avra:

fe X)) Tk (X)
T k=01,2...,1r -1) (13)

Ma tale uguaglianza & verificata solo se:

fp(x) =cfp(X) (p=012,...,1) (14)
con ¢ costante non nulla.

A rigore nel caso che uno degli Aj (i=0, 1, ..., r)delle (11), ad esempio
Aj (0 <j <) fosse nullo non sarebbe possibile per la sola quadrica fj dedurre
che:

) = cf ()

Ma in tal caso consideriamo tutte le r quadriche, le cui derivate parziali com-
paiono in Aj e la matrice formata con le colonne del determinante D in cui com-
paiono dette quadriche.

Sappiamo che almeno un determinante di detta matrice & non nullo. Deno-
miniamo quest’ ultimo con A} e ripetiamo il ragionamento gia fatto usando al
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posto di A; il determinante A} otterremo cosi i determinanti: Ap, AY, ...

A} e giungeremo a conclusioni analoghe, cioe alle formule:

T
2 OAf(x) = 0

1=0
i~=01,...,1
I
X Afix) =0
1=0
Da cui otterremo:
fh x) = cfp (x’) p=012...,0
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?
’ I-1»

(15)

(16)

Ma questa volta anche la quadrica {j soddisfa alla (16) perché Aj non ¢ nullo.

Pertanto ogni eccezione & rimossa.

Se ne deduce che tutte le quadriche del sistema L4 che passano per un pun-
to x passano anche per il suo coniugato x’ e reciprocamente. Se x ¢ situato sulla

quadrica fy, si avra:

fp(x) =0
¢ perla (14):

fp (x’) = 0

¢ quindi:

B+, E) =0
e per la (9):
fh(y) =0,

dove y ¢ il punto generico della retta x x’.

Dunque 1a retta in questione appartiene per intero alla quadrica f,. Se ne

deduce che tutte le quadriche che passano per x contengono la retta x x'.

Supponiamo ora che la Jacobiana del sistema Ly sia identicamente nulla di
caratteristica r - k. Cid significa che un punto x di $; ha per coniugato un Sy

rispetto a tutte le quadriche di Lg.
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Il sistema L4 sara intersecato da un generico Sy che passa per x secondo un
sistema lineare Ly di quadriche di S;., che a sua volta intersechera I’ Sk in un
punto x’, che risulta il coniugato di x rispetto a tutte le quadriche del sistema
Ly.

Potremo scegliere per coordinate di S le: x4, X3, - . . , Xp.k,annullando
tutte la altre coordinate, cio¢ scrivendo:

Xrk+t = Xpkez = ---=X = 0.
Le cquazjoni delle quadriche fo, f;, . .., fg di S;.k saranno del tipo:
fi(Xo,xl,...,xr.k,o,o,o,...,o)20

Le derivate parziali:

afj
i=0,1,2, ,d)
0 X
PCr Xrk+1 = Xrk+2 =---Xr= 0, saranno tutte nulle. La Jacobiana del sistema
La:
dfj i=20,12,...,d
9 Xg s =20,1,2,...,r- k

sara identicamente nulla.

Essa non potra avere caratteristica superiore ad r - k perché il numero delle
sue righe é r  k + 1, essa non potra avere caratteristica inferiore ad r Xk, altri-
menti il punto x avrebbe per coniugato un S, con g > 0 ¢ non il solo punto x’.

Ne segue che il sistema Ly di S;.x ha caratteristica r  k questo porta alla
conclusione, per la prima parte del teorema, che Ie quadriche di Ly che passano
per x avranno in comune la retta x x’.

Poiché possiamo dire la stessa cosa per tutti gli Sy.x che passano per x, se ne
deduce che le quadriche di Lq che passano per x avranno in comune I’ Sy 4,
congiungente il punto x con I’ Sg.

-La condizione del tcorema é dunque necessaria. Essa ¢ anche sufficiente.

Infatti se tutte le quadriche di Lg che hanno in comune un punto x, hanno
in comune un Sk ., & cvidente che il punto x ha per coniugato lo stesso Sk 4,
rispetto al sistema I4-, di quadriche che passano per x. Un’altra quadrica di Lg,
non passante per x, non conticne ovviamente I'Sg ,,, e nemmeno ['iperpiano po-
lare di x rispeito a questa quadrica puo contenere 'Sy 4, altrimenti x giacerebbe
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sulla quadrica. Percid Piperpiano tagliera I'Sy .4 in un Si e quindi il punto x ha
per coniugato un Sy rispetto a tutte le quadriche di Lg-

Ci0 significa che la Jacobiana é identicamente nulla di caratteristica r k
come volevamo dimostrare. '

Dimostriamo il teorema nel caso d < r fenendo presente la condizione:
r — k < d, che finora era superflua.

Consideramo dapprima il caso d = r- 1. Sia dunque il sistema L. jr.x con
k 2 1, per un punto generico P di S; mandiamo un iperpiano. Questo per un
noto teorema di Terracini taglia I' Ly.1/rk in un sistema L’ di quadriche di S;.,
avenic la stessa dimensione r — 1 c la stessa caratteristicar— k=r.-1 -(k -1).

Poiché ora la dimensione del sistema uguaglia quella dello spazio ambicnte
per la prima parte del tcorcma avremo che le quadriche di L;., passanti per P
hanno in comune un S {non multiplo).

Variando I'iperpiano per P si ottengono inﬁn}ti Sk che constituiscono una
varieta.

Questa varietd non pud cssere di dimensione superiore a k + 1 né di ordine
superiore ad uno, altrimenti la sua sezione con un iperpiano per P non sarebbe
un solo Sg (non multiplo).

Pertanto tale varietd e un Sk ,,.

Supponiamo ora di avere un sistema Lr.2;.x con k 2 2. Per un punto gene-
rico P di S; passa un L3 appartenente al sistema dato. Mandiamo per Pun S,
che taglia per il teorema di Terracini il sistema dato secondo un L’ 5 /. di Sr.;-

Entro ' S;.; per P mandiamo un S, che taglia il precedente sistema secon-
doun LY, /r-k-

Possiamo ora dedurre per la prima parte del teorema che le quadriche di L”
passanti per P hanno in comune un Sg-,. Variando I'S;., entro I'S;.; otteniamo
un Sk comunc a tutte le quadriche per P di L’, variando I'S;., otterremo un
Sk +1 comune a tutte le quadriche di L.5.

Proseguendo con un ragionamento analogo riusciremo a dimostrate il teo-
rema anche per Lypr-k € quindi per Lgjrx cond <r 1, r— k < d. Infatti
basta porre r - d = h perché sia: Lq/r-k = Li-n/r-k-

La necessita & dimostrata.

Dimostriamo ora la sufficienza. Supponiamo che un sistema Lg (d < 1)
sia tale che per un punto P di S; passi un sistema subordinato Lg., di quadriche
aventi in comune un Sg ;.

Il punto P ha per coiugato rispetto a tutte le quadriche dell’ Ly, :I'Sk ..
Rispetto ad una ulteriore quadrica di Lg non passante per P il punto P avra per
coniugato un iperpiano, che non pud contenere I'Sy ,; altrimenti la quadrica
passerebbe per P. Tale iperpiano taglia 'Sk, in un Sy che risulta coniugato con
P rispetto a tutte le quadriche di Lq. Pertanto la caratteristica di Lq ¢ k, come
volevamo dimostrare.
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2. Stabiliamo la convenzione che una quadrica sia da considerarsi un sistema di
dimensione zero e caratteristica 1 useremo il simbolo Lo/, .

Un sistema Ly /q con q > p non pud essere che del tipo Lyjp 4y quando in
esso esistono p -+ 1 quadriche funzionalmente indipendenti.

Diremo quindi che esso & riducibile in p + 1 addendi irriducibili secondo la
formula:

(1) (2) (p+1) _
Lo/ * Lo,'1 +"'+L0/1 Lp/pas
Consideriamo ora i sistemi: Lg /m,» Ldy/m, - - - Lag/mg con mj < dj
(i=1,2,...,s)einoltre p (p = 0) quadriche funzionalmente indipendenti.
Scegliamo in ciascun sistema: d, + 1, dy +1,. .., dg + 1, quadriche, linear-

mente indipendenti fra loro. Diremo che il sistema Lqjm (m < d) é riducibile
in s addendi e in p quadriche funz. ind. e scriveremo:

(2)

0/ 1 +-oo l(p) '—'Ld/m

1 \
Lay/m + Lagimy, + oo+ Ldgmg + Lq ) +1L “0/1

0/1
se avremo che:

d=d, +dy +ootdo+s+p -1
m=m, +m, +... +1‘1’ls+p

Un sistema Ly (m < d) sara detto irriducibile se risulta privo di sistemi
subordinati essenziali Lg; . con:

2<pg<d-1 ; 2<c¢<m | ; ¢<g

Lsiste il TEOREMA B:

Condizione necessaria e sufficiente affinché un sistema L.y di quadriche di
Sy riducibile in s addendi irriducibili e in p (p 2 0) quadriche funzionalmente in-
dipendenti ubbia caratteristica r  k < d (k 2 0), ¢ che per un punto generico P
di Sy passi un sistema Ly..p di quadriche appartenenti agli addendi irriducibili
aventi in comune un Sk 4 .p-

Sia il sistema Lk (r - k <d) di 8, riducibile in s addendi irriducibili:

Ld,/ml » Ldy/mg »eves Lds/ms

¢ in p (p 2 0) quadriche funzionalmente indipendenti:
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T T
con:
m; < dj (i=1, 2,...,s)
d=d; +dy +... +dg +5s+p- ] a7
r—k=m +my, +...+mg +p (18)

Poiche gli s addendi sono irriducibili, per un punto P generico di Sy, per il
teorema A passeranno rispettivamente un:

l-d,-1 » Ld2-| 1ee l41.,--1

di quadriche aventj in comune rispettivamente un:

S1'-m|+ 1 S:—m2+ Paeees Sr-ms+l'

Questi spazi in virth della (17) si tagliano secondo un:
Sr-ml-mz - ... - Mmges T Sk + S+p -

D’altra parte, potendosi scegliere in ciascuno di detti sistemi rispettiva-
mente: d; , da, ..., ds quadriche tutie lincarmente indipendenti fra loro, si
trova che complessivamente le quadriche di detti sistemi che passano per P for-
mano per la (17) un sistema:

La,+dg+...4de¢t = Lg-s-p »

le cui quadriche hanno in comune 'S, | p come volevasi dimostrare.

La condizione ¢ dunque necessaria.

Dimostriamo che ¢ anche sufficiente.

Sia il sistema Lq di Sy riducibile in s addendi jrrducibili Ly;m; (i = 1,
2, ..., 8) ctale che per un punto P generico di Sy passi un sistema Ly.¢p di
quadriche appartienenti a detti addendi ¢ aventi in comune un Sg 454 p-

Indichiamo conx la caratteristica di Lgq. Dovra essere:

d=d, +dy +-.-+ds+s +p -1

x=m +tmy+ ...+ mg+p (19)
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Per il teorema A per un punto generico P di S; passeranno rispettivamente
un:

Ldl'l ’ Ldz-l :"-$Lds'l

di quadriche aventi in comune rispettivamente un:
Sr-m|+l ’ Sr-mzﬂ ,---vsr-ms+l-

Questi spazi in virtl dela (19) si intersecano secondo un:

Sr-m,-mz - ... —mg+s = Sr-x+s+p .

Ora le: d,, d,, . . ., dg quadriche tutte linealmente indipendenti fra di loro
di detti sistemi individuano un sistema:

Ld, +dg+...+dge1 = Ldesp

di quadriche aventi in comune I'Sy.y , ¢4, tali quadriche di Lyg.sp sono tutte e
sole le quadriche passanti per P e appartenenti agli addendi irriductibili. Ma tali
quadriche per ipotesi hanno in comune un Sk , 5, p che dovra coincidere con
Six+ s+p- Pertanto sard: x = r — k, come volevasi dimostrare.

Osserviamo che in caso di p = 0, la condizione si riduce a far passare per P
un sistema Lg_¢ di quadriche aventi in comune un Sk 4 .
3 Diamo ora alcuni esempi:

1°) - Nell’ 84 un sistema riducibile, non contemplato nell'elenco di Muracchini
é il scguente:

Ao X1 Xo T A Xy (X5 FXa) A3 X5 (X1 TX2) T A3 X3 x4 +
+ A X3 (x5 Fx) T A5 x4 (x5 t%4)=0

Si tratta di un Lsj4 dell’ Sy riducibile in due Ly, ciod: Lsjs =Ly + La/2,
entrambi identificati da tre coppie di iperpiani per un S, (rispettivamente di
equazioni: x; =0,x, =0ced x3 =0, x4=0). ‘

In questo caso & applicabile il teorema B. Si ha: d=5,s=2,p=0,k =0,
r k=4;Lg.s=Ls.a=L3 , Sk.s = S,.
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Le quadriche che passano, ad esempio, per P (0, 1, — 1, 1, —1) formano il
sistemaLs., =L,

Ao (X1 X2 - X3 Xa)+ Ay X1 (%1 + X))+ A5 X2 (%1 +x3)+
A X3 (X3 +X4) T As X4 (x5 +%4)=0
in cui si vede che le ultime quattro quadriche individuano un sistema L; per P
avente in comune I’ S, di equazioni: x, + x, =0, x5 + x4 =0, mentre le qua-
driche di Ly hanno in comune non una retta ma la conica degenere:
X1 Xo—X3%X =0, x;+%x,=0, Xx3+x4=0.

2°) - Nell’ S; sono particolarmente interessanti i sistemi che hanno per basi:

a) la V4 rigata razionale normale avente per direttrici due coniche situate
su due piani sghembi, le cui equazioni canoniche sono:

Xo  ¥1 X3 Xq

X1 X X4 Xs
basc del sistema lineare di quadriche:
No (Xo X2 XT)H Ay (X0 Xa — Xy X3) T A3 (Xo X5 — X1 Xg) +

A3 (%1 Xe X2 X3) T A (X1 Xs — X2 Xg) T A5 (X3 X5 - th;)=0

b) La V4 rigata razionale normale avente per direttrici una retta ed una cu-
bica di un S5 sghembo rispetto alla retta. Le sue equazioni canoniche sono:

Xo Xy X2 Xa

X1 X2 X3 Xs
H sistema lineare risulta:
Mo (Ro %2 X1) T A (KoXa- X1 X2) Ay (Xo X5 Xy Xa)
A3 (xq X3 - X3) F A (X1 Xs — X2 Xg) T A5 (X2 X5 X3 %e) = 0

Entrambi i sistemi sono degli Lsys e soddisfano al reorema A. Per ogni
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punto dello spazio passa un L4 di quadriche aventi in comune una retta, che risul-
ta essere la corda della V4 passante per il punto.

3° Nell’ S, si ottiene un Lgs 7 avente per base la V3 di equazione canonica:
9/ 3

Xo X1 X3 Xq Xg

X X2 X3 Xs X7

In questo caso per un punto P generico di S, passa un sistema Lg di quadri-
che aventi in comune una retta, che ¢ corda della varieta base.

4)  Nell’ Sg le 9 quadriche che si deducono dalle equazioni della seguente Vi, :

Xo X3 _ Xe . Xo N X3 _ X6 i X4 X4 X7

—_— . = — ; — E— =— y T Sem— =

X Xa X9 Xs X5 Xg Xq Xs Xg

formando un Lg. La V, ¢ tale che per un punto P di Sg passamo oo ! corde tuite
giacenti su un piano. Pertanto il sistema dato dalle 9 quadriche & un Lg/sedé
tale che per un punto P di Sg passa un L, di quadriche aventi in comune un
piano formato dalle corde della V, per P e verifica il teorema A.

Le dimostrazioni di questi risultati e di altri analoghi coinvolgenti le varieta
di Segre saranno oggetto di un prossimo lavoro.
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