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SUMMARY

If £2is a non empty convex open subset of a Silva space E with the origin
in its boundary and T is a Fréchet space, we study the spaces of holomorphic
mappings from £ into F such that its differentials can be continuously extended
to the origin. These spaces are compared with the spaces of holomorphic map-
pings with asymptotic expansion at the origin.

Si £ es un conjunto no vacio, convexo y abierto de un espacio dc Silva E
con cl origen en su frontera y F es un espacio de Fréchet, estudiamos los cspa-
cios de aplicaciones holomorfas de £ en F tales que sus diferenciales pucden ser
cxtendidas continuamente en ¢l origen. Estos espacios son comparados con los
espacios de aplicaciones holomorfas con desarrollo asintético en el origen.

Todos los espacios vectoriales usados aqui estan definidos sobre el cuerpo
€ de los nameros complejos. Ln lo que sigue, la palabra “espacio” quiere decir
“espacio localmente convexo separado”.

Un espacio c¢s de Silva si cs ¢l dual fuerte de un espacio de Fréchet-Schwartz
y, entonces, exisle una sucesion fundamental (Bp)n e de subconjuntos absolu-
tamente convexos y acotados de E, tal que si Eg | denota la envoltura lineal de
By, normado con ¢l funcional de Minkowski de By, denotado por ||* |, Eunes
un espacio de Buanach y By ¢s un compacto en el espacio de Banach Ep,, .- Para
la nomenclatura referimos a (3). Si u e £* (E,F) y x¢cE escribimos u(xY) para
u(x, 1. x). Dada fel(§2,F) y dado £e2, a los polimonios de Taylor de fen &,
I/k!  d®f(#), los denotaremos por ag(N[£].

Este trabajo ha sido rcalizado bajo la direccidn del Prof, Dr. M. Valdivia en ¢l Departamento
de Teoria de Funciones de la Facultad de Matemadticas de la Universidad de Valencia.
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Sea €2 un subconjunto abierto, convexo y no vacio de un espacio de Silva E,
tal que el origen pertenece 4 la frontera de €, denotada por 982, y sea F un espa-
cio completo. Consideramos los siguientes subespacios de H(2,F):

A(Q.F) = { fell(Q,F): f posee desarrollo asintético en el origen | . (véase
(5))-

B(,F) = { feH(2,F): existe el limite de ax(N[£] en ( ﬂ’(kE,F),T)’O) para
k =0,1,2,..., cuando £ converge al origen en cl cspacio de Banach Eg . con
£eQ N Eg,, paratodo nelN ',

Cs claro que, en la definicion de las funciones de 33(Q,F), el limite de
ag(NI£], k =0,1.2,..., cuando £e2 N Ep  tiende al origen en el espacio de
Banach Fg , no depende de nelN. Dicho limite serd denotado por
ak(f) e PEF), k =0,1,2, . ... Denotamos #(£2) y JB(2) a los espacios ante-
riores cuando F sca ¢l cuerpo €.

Teorema 1.

e B(KQLF) st, y solo si, wol efB(Q), para todo w ¢ . Ademds, se tiene que,
woug () = lim ag(wof)[] en (ﬁ'(kE), Gy) cuando e N Eg tiende al origen
para la norma ||* |\, para todo neN,k =0,1,2, ...,y todow eF'.

Demostracion: Sca { ef.B(SZ,F). Obviamente, wel es holomorfa de QenCy
puesto que ai (wol)[£] = woag (1] £], £,k =0,1.2,..., w e F' (véase (1) Prop.
2.9), se tiene que wel eJD(L2), para todo w e F'.

Reciprocamente, sca wol holomorfa para todo w € F'. Como E ¢s un espa-
cio de Siiva y, por tanto, un (DIFM)-espacio, sc ticne que H(Q,F) =
=H(QF(o(F,FNY ) ), v, asi, { € H(Q,F). Ahora, resta probar que existe el limite
de ax(N[&] en ( fP(kE.,F),'G(,) para k =0,1,2,. .. cuando §¢Q2 NEp_ converge
al origen en cl espacio de Banach Eg_, para todo n € IN. Para una sucesion
(80)g ¢ v en 2 N Eg , n e IN, tal que converge al origen en ¢l espacio Eg , pro-
baremos que (ag(H[Eg])¢ ern es de Cauchy en ( P(XE,F), By).

Sabemos que existe ¢l limite de ags, (weD)|g] en ( P(*'1E), B,) para
weF', cuando £¢2 N |~"Bn converge al vrigen en EBn, n € N; luego dadore N,
r 2 n, existe & > 0 tal que para todo £2 N Eg N { Eckg Il £l <6} se
tiene i ag+ (weD[E]ll, = sup | ax+ (wol)|E](2) | <My, donde My, ¢ R.

z€B;

Sean yeQ2 N Eg N {Ee Eg, : 1 Elln < 8} y 0 <A< 1 fijos. Asi,
AyeQNnEy N {EeEBn el < 5} . Teniendo cn cucntaéa serie de Taylor
de fik(\vol) en Ay, resulta que sup | Elk(WOf’) n @ - = dX(ag ¢ (wol)

7€B; m-0
[AyD (n  Ay) (2) | converge a cero, cuando £ tiende a oo, uniformemente ¢n
neV, donde V cs algiin entorno abierto de Ay. Luego sup | ak(\vol') ((x+
¢€B;
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Q .
+ h)y) (2) E pm dk(uk+m(wof) [Ay] ) (y) (2) | converge a cero cuando R

m-0
tiende a °° uniformemente en el abiecrtoW=1{heC: (A +h)yeV } .

Dado <€B; fijo, la funcion ®(¢) = d¥(wol) (ay) (») definida de
H={ae@:ayeQ}endy tal quc ®(0) =k! ag(wel) (z) cumple que su deri-
vada m-ésima cn A, m € IN, es d™(\) = d%(ay 4 m(wel) Ay D) (v) (2).

Sabemos que | (1) — #(0) < sup | D'(N) |y, asi, | ag(wol) [y] ()

a€lo, 1]
— ag(wol) (2) | = I/k! [@(1) -2O)[<1/k! sup | d¥(ay 1 (wel) [AyD
a€lo,1]| )
W) D F= (1Y) sup | A (wo) Y] (5) (25 1, con A y(we) [Ay] =

aelo,if
= ag4 (wol) [Ay], por (1) Obs. 1.8, y, de esta forma, | ag(wof) [y] (2)
-ag(wef) (1) I <(k+1) My [l y lln.

Como podemos encontrar N, ¢ N tal que (§)g > No Clke Fp i l€ln <
< 8}, tenemos que para p,q = No | ag(wof) [£p] (2)  ag(wol) [l () 1<
< (k#1) My (Il £ lln + 11 £q lln), Tucgo | WO (Il £p lln +1l £q ln)™ (ax(F) [Ep) ()

- ak(f) [q1(2) ) ) I <(k+1) My, . para todo p,q = N,,. Por tanto,
{1 Ep lin + 11 £q In) ™ (D [Ep] () (0 [£g] () ): pae N, ze B, |
¢s un conjunto débilmente acotado y, asi, acotado en F. De esta manera, dada
pj una seminorma continua de F, se tiene que

sup pj(ilk(f) [Ep] (2) —a (f) [sq] (2)) <G 1l Eplln + 1l Eq ln),

7€B;
conCje R, r=n. Asi, (ak(l) [£g])g ¢ v es de Cauchy en (fP(kE,F),'GO). lis obvio
que cl limite s el mismo para toda sucesion en 2 N Eg, -
Trivialmente, la scgunda parte del teorema se cumple.
Q.E.D.

A continuacion enunciamos la siguiente proposicion, (véase (2) Prop. 1.4.1),
que mds larde utilizaremos:

Proposicion 2.

Sea I un espacio. Sea ¥: [0,1] = F una aplicacion infinitamente diferencia-
ble en [0,1] Entonces se tiene que para todo k =0,12,..., ¢(1) = ¢(0) +
+ /1O + ...+ 1/k! RO+ Pk (1 )k eKFU)dt .

Proposicion 3.
B(2,F) es un subconjunto de A(KLF).

Demostracion: Sca { eB(QLF), e Q2N Eg,, neNlN fijado. Definimos
¢ : [0,1] = F,de la siguicnte manera, @(X) = f(A£), para0 <A < 1 y B(0) = ay ().
Fdcilmente, & es continua.
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Sea A fijo, tal que 0 <A < 1. Sea pj una seminorma cgntinua sobre F, enton-
ces existe un entorno abierto V de Af tal que pj(f(n) - T am(f) [AE] (n- AE))
m=0
converge a cero cuando R tiende a oo uniformemenic en neV. Sea
W= { heC:(A+h)e V} , que es un entorno abierto del origen. Llamando ¥ a
la aplicacién defbnida de {ZE(I 1z EGQ} en I por ¥(2) = f(z §), se tienc que
pj(¥(h +2) — = hMap, (f) [AE] (£) ) converge a cero cuando £ tiende a %o uni-
m=0

formemente en h € W. Por la inicidad del desarrollo de Taylor, I/m! w(m)()\) =
= ap () [AE] (&), para 0 < A < 1. Pero en 10,1] las funciones ¢ y & coinciden,
luego 1/m! <l)(m)()\) =an (D[] (5),0<A<1ym=0,1,2,...,y también
lim+ 1/m! <IJ("')(A) = ap(f) (), m=0,1.2,..., con lo que llamamos

A0
&M©O)=m! an(N (). m=0,1,2, ...
Teniendo cn cuenta la proposicién 2, ®(1) =d0) + 1/1! d'@)+... +
+ 1/kt - oK) + fo' 1kt (1) KDy d, para k=0,1,2, . . ., asi, con Pj
una seminorma continua sobre F, s claro que pi(f (§) -a,()—a, (D - ... -
—ag(f) (§) )< (k+1)  sup pj(ak+(f) [AE] (B)) <
r€lo1]

S(k+1)  sup llaea(f) [N llp; 1, NENKTT,
aefo,1] '

donde [[ ak+ () |[NE] Hlpy, 3, = sup  pjlak+1(f) [AE] (%) ).

su
X€By

Debido a que existe el limite de ag+(f) [n] en (ﬂ’(kHE.F), G,) cuando
nefl NEy . ne N, converge a cero en el espacio de Banach Ep, . existe un
entorno Vﬁ,.il de cero en By, tal que || ax+y (F) [n] “pi* By S M, para todo
neVﬁj' N Q2. Con Ay(f) e LSIEF), g=1,2, ..., tal que Ag(l) =aq(N), Ay(f) =
= a(M), y Hamando & k(&) = 1 £ IFF (1 (8) - Ao() A LD (®)
- Ag(D) (Ejk) ), EcN Ly, .k=0.1.2, ..., resulta que &,  r(¥) converge a cero
en I cuando £e 2 N Ep . ne N, converge a cero cn el espacio de Banach Ep, -
Por tanto e A(S2.T).

Q.E.D.

NOTA.

En general B(QF) y A(QF) son distintos (véase (6) Teor. 1-A.1.1).

Teorema 4.
Sobre el espacio (LT no existe ninguna topologia que le dote de estruc-
tura de espacio de Fréchet y que implique lu convergencia puntual.

Demostracion: Supongamos que existe una tal topologia sobre B (§2.F), que
podemos suponer definida por una sucesion creciente de  seminormas
) SY; <...<p ...,



Espacios de funciones holomorfas 27

Podemos tomar ¢ e E' tal que | ¢(x) | > 0 para todo x €. Tenemos, asi, que
v (£2) es un abicrto convexo de € con 0 € 3(£2). Sca (7p)n ¢ v una sucesion de
puntos de 9¥(2) que converge a cero.

Consideramos by(x) =a  (¥(x) - z5)™, ne N, xeQ y a e[ fijado. Veamos
que by eB(Q,F), neN. Debido a que ¢(x) # 7y, para todo x € , tcnemos que
by e(Q2.F), para todo neN. Sca £ e, podemos escribir by(x) =a  (@(x)
AOFAE) w7 =1 G- D- D)= a E P

m=
(zn - ¥(§) )™, siendo esto vilido en cl abierto V(§) = {xeSZ Hex-H) 1<
<2 |tn- E) ] } ;¥ como dada una seminorma continua q en T, la conver-
gencia de la seria anterior es uniforme en V(¥), por la unicidad del desarrollo de
Taylor, sc tiene que ag(by) [E] = a  ( (zp - ¥(§) )" i.b‘)k. De esta manera,
existen los limites de ag(by) [€] cuando £ Q2 N Ep,, » me N, converge a cero en
el espacio de Banach Ep,, . paranelN, en (ﬂ)(kl-_'.F), B,), k=0,1,2, ..., pues
dado H un compacto de E y q una seminorma continua de F. se tiene que
A a (@ #5)" D) +a@y! 9Fx)=
=q(a (- G “EOYFIKE)IM 1255 (n —#9)* |,
siecndoM >0 talque sup q(a '~Fk(x) )=M

x€H

Formamos la seric % 27%1 + qq (bp) ) by, . Esta converge, ya que
n=1

para todoreN, Z 27 (1 +qu(bp) )" qiby) < T 27", lucgo Haman-

n=r n=r
do g(x) a la suma puntual, se tienc que gefB(Q,F). Esto nos conduce a una
contradiccion, pues g ¢4($2,F), como se probo en (5) Theor. 4.
Q.E.D.

kn adelante F serd un espacio de Fréchet cuya topologia viene definida por
la familia de seminormas p; < p, <...<py <... Dotamos aPB(Q.F) de la
topologia localmente convexaG' cuya base de entornos del origen viene dada
por los conjuntos:

W(K,m,n.r) ={ FeB(LF) : sup Pm(I' (x) ) < 1 y para todo entero q tal

xeK
que0<q<r sup [laq(NI[§] h, By < 1}, donde K C Q U{O} es un
E€EKMBy
compacto estrellado respecto al origen, esto es, Ax ¢K para todo xe¢ K y todo
namero real A con 0 <A< 1,talque 0eK, mne N yr=0,1,2, ..., sabicndo que
lag (1) [E]lp,,, B, = Sup Pm(aq() [£] (x)) .
- n

Para la definicion de G sobre  # (Q,F), véase (5).

Proposicion 5.
La topologia ' sobre I(S2,F) es mis fina que la inducida por (#4(QLF), ).
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Demeostracion: Sca V = { feBEQE): sup pm(f(x) ) <1y paratodoq
xcK
entero tal que 0 < q < sc tiene

n sup pm(Aq(D (xq))< I

X€By
2 sup  pm(&n g (X)) ST } ’
x€EKNB,
con K compacto de Q U {0} . OeK, K estrellado respecto al origen, n,n e N,
r=0,1,2, ..., la interseccion de un entorno bésico del origen de G con B(Q,F).
Construimos
w ={fe$(£2,F) : osup pp(f (x) ) < | y para todo ¢ entero con
X€K
0<q<r+tl sup |lag(D[Elllp,, B, ! } .
teKMig

Veamos que (r+1)™ W CV. Sea feW, y 0 < ¢q < r, sc licne

sup  pm(aq(f) [A&] (x) ) < 1, para £¢ K N By, fijado y 0 <A1, pues {)\E :
XeBn

0<A< 1} C K N By. Haciendo tender A a cero y teniendo en cuenta que
Aq (1) =ag(f), resulta que

sup {pm(/\q(l')(xq)):xeBn ,0<q<r}<l<r+l.

Por Gltimo, con & eK N B, se tiene
q

Pm(&p g 1(8) ) = pm(ll £ I (1(E) - _230 Ai(H) (E))) <
i=

<(g+l) srp ]II aq+1 () [ANElp,,, B, 11 & lln . segiin proposicion 3.
refo,1

Asi, sup {Pm (%nq.08) ) : EcKNB,, 0<q <r} <
<(r+1)  sup { Il ager(D [NE] llp,,, B, A€ [0,1] , AeK N B, ,0<q<r} <
<(r+1)  sup {Nag(H) [E]llp,,, B, - E€K N By ,0< Q<+l } <r+l.

Q.ED.

. ( . ,
Veremos seguidamente que (B(2,F), B') ¢s un espacio completo. Asi, por
cl teorema 4, no pucde ser metrizable.

EXTENSION DI DIFERENCIALES EN EL ORIGEN A TRAVES DI: SUCESIONES DF,
COMPACTOS. LOS FSPACIOS (Ba (2.F). Ba).

Dada una sucesion fundamental de compactos de , Ay T A, C...CA,
C ... denotamos (Kap);=1 a una sucesion de compactos de Q U {0} , estre-
llados respecto al origen, cumpliendo: (a) Oe Kap , (b) 4p C Kap , (©)
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Kap C Kozpﬂ , p=1,2,.. ., con a recorriendo una conjunto de indices T infi-
nito no numerable.

Definimos, para ac I,

Pa (F) = { [eTI(2,F) tal que existe cl limite dc agx(f) |£€] en
( fP(kE,F),TJO) k=0,1,.2 , cuando Ee Kap N QN Ly converge al origen en
el espacio Ep . para lodo npelN } y le dotamos de ]d topologia localmente
convexa Gg que admite como base de entornos del origen a los conjuntos
W(Kap ), p,myn e IN, r=0,1,2, . . ., definidos anteriormente.

Claramente, cl limite de ay (1) |£] en ( F(KEF), T,), k=0,1.2 , cuando
Ec K”‘l N NLg, convergea ccr() en Eg, , no depende de los mdu.cs n.pelN.
Dicho limite serd dCI]()ldd() por ‘lk (n.

Proposicion 6.
(Bl 2.F), Ty es un espacio de Fréchet para cada oc T

Demostracion: Basta ver que es completo. Sea (fj)jerv una sucesion de
Cauchy en (B (2.F), Tg). Esta, es una sucesion de Cauchy en (H (£,F), Bo),
pues Ag C Kon JR=1,2, ...y, asi, existe un f en H(Q,F) tal que (fj)jery converge
afen(H(RE), Bo)

Por (3) Prop. 2.5, la 4pllmuon 1/2! % definida de (I(22.F),G,) en
(J)( L.F ), Gy) tal que 1/ a* =1y a* {(%), p:.lld £eQ fijo, (,s continua.
Lucgo (/2! % fi () )jen converge a I/® d % (&) en (PELF),To),
£-0,1,2 . £e¢Q fijo, por tanto, (dQ(lJ) L€] )enn converge a ag (f) [£] en
(fP(QL I-) 'Z"o) para £, £=0,1,2

Veamos ahora que (1_])J¢L\ u)merge a fen (Pa (2F).TCgy). Sca
W(Kap m,nr), ponn e N, r=0,1,2,..., un entorno bdsico del origen ¢n
(B (2F),Bg). Entonces existe joe IN tal que si jj' = jo , se ticne
fij -fje W(Ko(p .m,nr), esto es, sup {Ilaq(i:i) €]  aq (1j) L& llp - Bn :
e Ka N By, g=0,1,..., } <ly sup  pp(fjx) - fj(x) )<1.laciendo

x(:'Kap
tender j'a e | resulta que sup {|| aq(§) 8] ac(f) [E)llp,,, 1, 6 € Kap N By,
q=0.1,...r1 }< Iy sup  pm(fi(x) -1(x))<I.
\Cf\ap

Finalmente,  eJBg (£2,F), pucs la convergencia uniforme de (aq () [ED)jein
a ag() |£] en Kap N By, , demuestra que existe ¢l Iimite de aq (1) 1£] en
(POLEF), T, 4=0,1,2,..., cuando e Kay, N Q2 N ki, converge a cero en
L, ,mpelN.

Q.ED.
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Proposicion 7.
Si F es un espacio de Fréchet-Montel, entonces (53¢,(S2,F), G o ) tumbién lo
es, para todo ac 1",

Demostracion: Dada una sucesion (fj)jen acotada en (B (2,F), G ). pro-
baremos que sc pucde exiraer una subsucesion de Cauchy y, por tanto, conver-
gente en (B (2.F), Ta).

Los espacios (11(22, ( P(1L,F), o) ), Bp) son de Fréchet-Montel, por ser
(ﬂ’(q E,F),B) de Fréchet-Montel, g=0,1,2, . .., asi por un procedimicnto dia-
gonal, obtenemos una subsucesion (gjlien de (fj)jen tal que (ag(gy) [*Djen
converge uniformemente sobre los compactos de £ y simplemente en ¢l origen,
para ¢=0,1, . ... Llamamos aq(g;) [] en cl origen a ag(gj).

Dado Ky, p ¢ N, sca ng, ¢ N, tal que Koy CEp, ,n>ng,, ¥ Ko, esun
compacto en E By Siendo n = Ny, 564 W(Kqg,. .m,nr),meN, r=0,1,2,...,un
entorno biésico del origen en (P g (S2,F), B )- Como existe el Iimite de aﬁ(gj)
cuando j tiende a o en (P(IL,F), B,), q=0,1,2, ..., entonces cxiste jo € IN
tal que sij,j' =], , se cumple . sup | zlg(gj) - zlg(gj') lpy, By < 1/3.

=0 =T

Sean € Koy, N By y 2 € By fijos. Formamos ¢ () = fi“gj (2f)(2),jeN,
definida de {a cC:ake } en I, Procediendo como en la prueba del teorema
1, obtenemos que /2 ¢®@) = d%aq+0(g) DD (®) (2), 0,12, ...,
0<AL.

Definiendo @(A) = y (A), Ael0,1] y $(0) = q! ag(gj) (z), tenemos
Pm (P(1) — #(0) ) < . ?(])pl Pm (®'(2) ), con lo que ppm (ag(g) L£] (2) -

€],
- ag(g) () < (f":; ) sup  pm (Ag+a() [NE1(®) (+9)), donde
) r€lo,1]
Aq+1(gg) [NE] = aq+ 1 (gj) [AE]. luego Il aq(gy) [£]  a§(e) lppy, B <
<(r+1) M [ &ily . donde M es una constante mayor que cero tal que
sup {II aq(g) Lyl llp,,, 8, © YE Kap NBy,.,0<q<r+l,je lN} <M, ya que
(gjjers es acotada en (Bg (£2,F), Ba). Con todo csto, existe § > 0, tal que si
HEll, <8.%t€ Kozp N Bp, resulta  sup || aq(g) [£] - ag‘(gj) lpm: By < 1/3,

osg<r

para todo j € IN. Obtenemos asi, que para0<q <r, |l £, <6, EeKap N By,
se tiene [ aq(g;) [&] - aq(gj") [E]llp,, B, < 1, para todo j,j' Zjo.

Ademds, Kap N By, N {EeEBn T EN, = 6} ¢s un compacto en L-‘Bn s
luego compacto de Q , y lo mismo para Ko N {EeEBn N EL = I} ,conlo

que teniendo en cuenta que ao(g) [£] = gj(8) , ¢, j ¢ N, sc completa la
prucba.
Q.E.D.
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(B(LF), T') COMO LIMITI: PROYECTIVO DL LOS iSPACIOS (Bg (2.F), T )
La siguicnte proposicion es sencilla:

Proposicion 8.

J3(QF) es la interseccion de todos los By (SLF), ael™.

Considcramos las inyecciones candnicas lg , ael, de (B(Q,F),T’) en
(Ba82.F), B, que, claramente, son continuas.

Dados a y 8 en I', tomamos las sucesiones de compactos (Kap,dmeN Y
(Kﬁm)mell\'- Si definimos Ky = Kam U Kﬁm para m € N, sc tiene que
(Kvm)mGlN es tal que yel' y By (Q.F) ChBq (2,F) ﬁfBﬁ (2,F). Esto permite
dotar al conjunto de indices T del siguicnte orden parcial :

a<fsi,y solo si, Kam - K.@m para todo m e IN.

Considerando las inyecciones continuas I&‘ﬂ de (33_3 (QF)TB; ) en
(B (2F), Bo), @ < B, obtencmos :

Teorema 9.
(BCQUEF), T') es el imite proyectivo de los espacios (B g (SLF). Ty bajo
las aplicaciones I&B ,o.Bel.

Demostracion: Podemos identificar cada f e B(Q,F) con
(fdacr ¢ H Ba (82,F) tal que para todo ael’, f =fg. Claramente, $(Q,F) =
aer

= lim l&ﬁ (33,3 (£2,F) ). Veamos que T’ es la minima topologia que hace conti-
nuas a las aplicaciones lg, para todo acl™. Sca K C QU {0} ,un compacto que
contenga al origen y que, ademds, sca estrellado respecto al origen. Entonces
existe fel’, Le N, tal que K#Q D K. Sean W(K,m,n,r) y W(KﬁQ,m.n,r), m,n € N,
r=0,1,2, .... Si T; es una topologia sobref].‘)(Q,F) que hace continuas a las lclxy
ael’, obtenemos que l&'l(\\’(KﬂQ,m,n,r) ) ¢s un cntorno del origen en
(BQF), By) pero o™t (WK ﬁQ,m,n,r) ) C W(K,m,n,r), luego T’ es menos fina
que G,.

Q.E.D.

Corolario 10.
(B(S2F), B") es completo.

Corolario 11.
Los subconjuntos compactos de (B(Q,F), B') son metrizables.
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Corolario 12.
Si F es un espacio de Fréchet-Montel, entonces (B(SLF), G') es semirre-
flexivo.

COMPARACION DE (£g(S0.F), Ba) Y (Ba(QF), Ca

Sea (Kap)peN una sucesion de compactos con ae I” . Tenemos los espacios
("{ea(ﬂaF), 'Ga) (VéaSC (5) ) y (:Ba (Q-F)- T;&)- ael.

Proposicion 13.
Ba (QUF) es un subconjunto deAq(2F), ael’ |, siendo F un espacio.

Demostracion: Es similar a la prueba de la proposicion 3.

Q.E.D.

NOTA.
En general, cto(2.F) y Ba(S2,F) son distintos, (véase (6) Prop. 11-A.2.2).

De la misma forma que la proposicion 5, podemos probar:

Proposicion 14.
La topologia G g sobre PBo () es mds fina que la inducida por Gy, ael.

NOTA.

Cuando F es un espacio de Fréchet, 1a coincidencia conjuntista de o (S2,F)
y Ba(,), Heva a la igualdad de topologias T y TCe por el teorema del
homomorfismo entre espacios de Fréchet.
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